


هندسه تحلیلی و جبر: اول فصل 

𝐵فاصله دو نقطه -1 3,5 ,𝐴 .را بیابید1,7

:پاسخ

A𝐵 = 𝑥𝐴 − 𝑥𝐵
2 + 𝑦𝐴 − 𝑦𝐵

2

AB = 3 − 1 2 + 5 − 7 2 = 4 + 4 = 2 2

1,5اگر دو سر قطر یک دایره نقاط -2 , .باشد شعاع دایره راحساب کنید3,2

:پاسخ

A𝐵 = 𝑥𝐴 − 𝑥𝐵
2 + 𝑦𝐴 − 𝑦𝐵

2

𝐴𝐵 = 3 − 1 2 + 2 − 5 2 = 13

13

2
شعاع



Aاگر راس های مثلثی -3 3,1 ,B 0, − 1 ,C 2, − .رابیابیدAMطول میانه .باشد 3

:پاسخ

M =
0 + 2

2
,
−1 − 3

2
= 1,−2

AM = xA − xM
2 + yA − yM

2

AM = 3 − 1 2 + 1 + 2 2 = 13

Aنقطه وسط پاره خطm(1,3)اگر نقطه -4 0,6 و AB ،مختصات نقطه باشدBرا بیابید.

:پاسخ

1,3 =
0 + xB
2

,
6 + yB
2

xB = 2 , yB = 0



Aمستطیلیراسسهمختصاتاگر-5 3,2 ,B 2, − 1 ,C(−2,2)،مختصاتباشند

.بیابیدراDراس

:پاسخ

𝐴 + 𝐶 = 𝐵 + 𝐷

𝐷 = 𝐴 + 𝐶 − 𝐵

𝑥𝐷 , 𝑦𝐷 = 3,2 + 2,−1 − −2,2

𝑥𝐷 , 𝑦𝐷 = 3 − 2 − 2,2 + 2 + 1 = −1,5



Aاگر دو نقطه -6 1,3 ,B .را بیابیدABمعادله عمود منصف باشیم، را داشته 2,5

:پاسخ

𝑎 =
5 − 3

2 − 1
= 2 → 𝑎′ = −

1

2

𝑚 =
1 + 2

2
,
5 + 3

2
=

3

2
, 4

𝑦 − 4 = −
1

2
𝑥 −

3

2

𝑦 − 4 = −
𝑥

2
+
3

2

𝑦 = −
𝑥

2
+
19

4



.باشد1−و عرض از مبدا آن آن 2معادله خطی را بنویسید که شیب خط -7

:پاسخ

𝑦 = 𝑚𝑥 + 𝑏

𝑚 = 2 , 𝑏 = −1

𝑦 = 2𝑥 − 1

4,3نقطهدوازکهبنویسیدخطیمعادله_8 , .بگذرد2,5

:پاسخ

𝑚 =
𝑦2 − 𝑦1
𝑥2 − 𝑥1

=
5 − 3

2 − 4
= −1

𝑦 − 𝑦1 = 𝑚 𝑥 − 𝑥1

𝑦 − 3 = −1 𝑥 − 4

𝑦 − 3 = −𝑥 + 4

𝑦 = −𝑥 + 7



.باشد2و عرض از مبدا آن 4معادله خطی بنویسید که طول از مبدا آن _9

:پاسخ

4,0 مبدا از طول

0,2 مبدا از عرض

𝑚 =
𝑦2 − 𝑦1
𝑥2 − 𝑥1

𝑦 − 𝑦1 = 𝑚 𝑥 − 𝑥1

𝑦 − 0 = −
1

2
𝑥 − 4

𝑦 = −
1

2
𝑥 + 2



2xبگذرد و با خط 1,3معادله خطی بنویسید که از _10 − 3y = .موازی باشد2

:پاسخ

2𝑥 − 2 = 3𝑦

2

3
𝑥 −

2

3
= 𝑦

𝑚 =
2

3

𝑦 − 𝑦1 = 𝑚(𝑥 − 𝑥1)

𝑦 − 3 =
2

3
𝑥 − 1

𝑦 =
2

3
𝑥 +

7

3



.باشندموازیزیرخطدوکهبیابیدطوریراaمقدار_11

3𝑥 + 𝑚 + 2 𝑦 = 3

𝑥 +𝑚𝑦 = 1

:پاسخ

1) 𝑦 =
3 − 3𝑥

𝑚 + 2
→ 𝑚 = −

3

𝑚 + 2

2) 𝑦 =
1 − 𝑥

𝑚
→ 𝑚′ = −

1

𝑚

𝑚′ = 𝑚 →
−3

𝑚+ 2
=
−1

𝑚

3𝑚 = 𝑚 + 2 → 𝑚 = 1



aنقاطکهبیابیدطوریراaمقدار-12 − 1,a , 4,5 , .باشندراستخطیکروی2,3

:پاسخ

5 − 3

4 − 2
= 1 ,

5 − 𝑎

4 − 𝑎 + 1
=
5 − 𝑎

5 − 𝑎
= 1

aهرازایهب.باشندداشتهیکسانیشیببایدباشندخطیکروینقطهسهباشدقراراگر

.استخطیکروینقطهاین

𝑦معادلهبروبگذرد3,2نقطهازکهبنویسیدراخطیمعادله-13 =
𝑥

2
+ .باشدعمود1

:پاسخ

𝑚 =
1

2
→ 𝑚′ = −2

𝑦 − 𝑦1 = 𝑚 𝑥 − 𝑥1

𝑦 − 2 = −2𝑥 + 6 → 𝑦 = −2𝑥 + 8



.مجموعه جواب های معادله زیر را به دست آورید-14

𝑏 − 2

𝑏 + 3
=
3

8

:پاسخ

8 𝑏 − 2 = 3 𝑏 + 3

8𝑏 − 16 = 3𝑏 + 9

5𝑏 = 25 → 𝑏 = 5

𝑏حال = ولقبقابلپسنمی کندصفرراکسریهیچمخرجمی دهیمقرارمعادلهدررا5

.است



.جواب معادله زیر را به دست آورید-15

𝑥 + 1

𝑥 − 1
=

2

𝑥 − 1
+
1

8

:پاسخ

8 𝑥 + 1 = 8 2 + 𝑥 − 1

8𝑥 + 8 = 16 + 𝑥 − 1

7𝑥 = 7 → 𝑥 = 1

𝑥معادله زیر دارای جواب kبه ازای چه مقدار -16 = .است 2

1

𝑥 − 3
+
4

𝑘
=

2𝑥

𝑥 + 1

:پاسخ

𝑥با جایگذاری  = .را به دست می آوریمkدر معادله 2

1

2 − 3
+
4

𝑘
=

4

2 + 1

−1 +
4

𝑘
=
4

3
→ 𝑘 =

12

7



.معادله زیر را حل کنید-17

3

𝑥
+
𝑥 + 1

2
= 3

:پاسخ

6 + 𝑥2 + 𝑥 = 6𝑥

𝑥2 − 5𝑥 + 6 = 0

𝑥 − 2 𝑥 − 3 = 0 → 𝑥 = 2,3



.معادله زیر را حل کنید-18

2 + 4 + 𝑥 = 𝑥

:پاسخ

4 + 𝑥 = 𝑥 − 2

4 + 𝑥
2
= 𝑥 − 2 2

4 + 𝑥 = 𝑥2 − 4𝑥 + 4

𝑥2 − 5𝑥 = 0 → 𝑥 = 0,5

.هارا در معادله تست کنیم 𝑥حال باید 

𝑥 = 0 → 2 + 4 + 0 ≠ 0

𝑥 = 5 → 2 + 4 + 5 = 3

𝑥معادله بالا به ازای  = .برقرار است5



.معادله زیر را حل کنید-19

5 + 3𝑥 + 4 = 3

:پاسخ

5 + 3𝑥 + 4

2

= 3 2

5 + 3𝑥 + 4 = 9

3𝑥 + 4 = 4 → 3𝑥 + 4 = 16 → 3𝑥 = 12 → 𝑥 = 4

𝑥حال  = .را در معادله تست می کنیم 4

5 + 12 + 4 = 3

.جواب معادله بالا است x=4پس 



.معادله زیر را حل کنید-20

𝑥 + 1

𝑥 − 1
−

𝑥 − 1

𝑥 + 1
= 2 𝑥3

:پاسخ

𝑥 + 1 2 − 𝑥 − 1 2

𝑥 + 1 𝑥 − 1
=

𝑥 + 1 + 2 𝑥 − 𝑥 + 1 − 2 𝑥

𝑥 − 1

4 𝑥

𝑥 − 1
= 2𝑥 𝑥 →

4

𝑥 − 1
= 2𝑥

𝑥2 − 𝑥 − 2 = 0 𝑥 = 2,−1 → ق1− ق غ



تعیین کنید سهمی زیر دارای ماکزیمم است یا مینیممم؟-21

𝑦 = −𝑥2 + 3𝑥 + 1

:پاسخ

𝑎 = −1 < 0 است ماکزیمم دارای سهمی

−
𝑏

2𝑎
=
−3

−2
=
3

2

𝑦 = −
9

4
+
9

2
+ 1 =

13

4

3

2
,
13

4

.معادله زیر را بیابیدریشه های . 22

𝑥2 − 6𝑥 + 5 = 0

:پاسخ

𝑏2 − 4𝑎𝑐 = 36 − 4 × 5 × 1 = 16

−𝑏 ± ∆

2𝑎
=
6 ± 4

2
= 1,5



.معادله سهمی زیر را بنویسید-23

:پاسخ

. هستند معادله های ریشه ∝, 𝛽

𝑓 0 = −1

𝑓 𝑥 = 𝑎 𝑥 −∝ 𝑥 − 𝛽

−1 = 𝑎 0 − 2 0 + 1 → −1 = 𝑎 −2 1

𝑎 =
1

2

𝑓 𝑥 =
1

2
𝑥 − 2 𝑥 + 1 =

1

2
𝑥2 − 𝑥 − 2



.بدون حل معادله، علامت ریشه های معادله زیر را به دست آورید-24

−𝑥2 + 3𝑥 + 1 = 0

:پاسخ

𝑝 =
𝑐

𝑎
= −1 است العلامت مختلف ریشه دو دارای

.اشندرا به گونه ای تعیین کنید که معادله دارای دو ریشه مختلف العلامت بmحدود -25

𝑚𝑥2 + 4𝑥 + 4 −𝑚 = 0

:پاسخ

4 −𝑚

𝑚
< 0 → 𝑚 < 0 یا 𝑚 > 4



.را در سهمی زیر بیابید𝑎,𝑏,𝑐علامت ضریب -26

:پاسخ

(𝑎 < .استپایینبهروسهمیگودیاینکهدلیلبهاست(0

(𝑏 > فرمولطبقمی شودمعلومداردراyمقداربیشترینکهاینقطهرویازbعلامت(0

−مقدارآن
𝑏

2𝑎
> 𝑏پساست،a<0چون.است0 > .می باشد0

(𝑐 > 0)cمحورنمودارکهاستاینقطهyمی کندقطعرا.



𝑓سهمینمودار-27 𝑥 = 𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐علامت.استشدهرسمزیرشکلدر

𝑎,𝑏,𝑐بیابیدرا.

:پاسخ

𝑐 < 0 𝑦ها محور با برخورد نقطه

𝑎 < 0 است پایین به رو سهمی دهانه چون

𝑏 > 0 ∶ پس 𝑎 < 0 چون سهمی تقارن محور −
𝑏

2𝑎
> 0



.معادله درجه دو زیر را به روش مربع کامل حل کنید-28

𝑥2 − 6𝑥 = 0

:پاسخ

𝑥2 − 6𝑥 + 9 = 9

𝑥 − 3 2 = 9

𝑥 − 3 = ±3 → ቊ
𝑥 − 3 = 3 → 𝑥 = 6
𝑥 − 3 = −3 → 𝑥 = 0

.زیر را به روش تجزیه حل کنید2معادله درجه -29

𝑥2 − 𝑥 − 6 = 0

:پاسخ

𝑥 − 3 𝑥 + 2 = 0

𝑥 = −2,3



.کنیدحلدلتاروشبهرازیردودرجهمعادله-30

𝑥2 + 5𝑥 − 6 = 0

:پاسخ

𝑏2 − 4𝑎𝑐

𝑥1, 𝑥2 =
−𝑏 ± ∆

2𝑎

𝑏2 − 4𝑎𝑐 = 25 − 4 1 −6 = 49

−5 ± 7

2
= 1,−6



∝اگر-31 ,𝛽2معادلههایریشه𝑥2 − 5𝑥 + 1 = بهرازیرعبارت هایحاصلباشند0

.آوریددست

1)
1

∝
+
1

𝛽
2)

𝛽

∝2
+
∝

𝛽2
3) ∝2 𝛽 + 𝛽2 ∝

:1پاسخ

𝑝 =∝× 𝛽 =
1

2
, 𝑠 =∝ +𝛽 =

5

2

1

∝
+
1

𝛽
=
∝ +𝛽

∝× 𝛽
=

5
2
1
2

= 5

:2پاسخ

𝛽2+∝3

∝ 𝛽 2
=
𝑠3 − 3𝑝𝑠

𝑝2
=

125
8

−
15
4

1
4

= 95

:3پاسخ

∝ 𝛽 ∝ +𝛽 = 𝑝𝑠 =
5

2
×
1

2
=
5

4



2𝑥2معادلههایریشهاگر-32 − 3𝑥 − 1 = 𝑙𝑜𝑔4ترتیببه0 𝐴 , 𝑙𝑜𝑔4 𝐵باشد

.بیابیدراABحاصل

:پاسخ

𝑆 = 𝑙𝑜𝑔4 𝐴 + 𝑙𝑜𝑔4 𝐵 = 𝑙𝑜𝑔4 𝐴𝐵 =
3

2

𝐴 × 𝐵 = 4
3
2 = 22

3
2 = 23 = 8

1هایشریشهکهبنویسیددومیدرجهمعادله-33 + 3,1 − .باشد3

:پاسخ

𝑠 = 1 − 3 + 1 + 3 = 2

𝑝 = 1 − 3 1 + 3 = 1 − 3 = −2

𝑥2 − 𝑠𝑥 + 𝑝 = 0 → 𝑥2 − 2𝑥 − 2 = 0



.باشدزیرمعادلههایریشهبرابر3هایشریشهکهبنویسیددومیدرجهمعادله-34

𝑥2 + 𝑥 − 3 = 0

:پاسخ

𝑘 = 3𝑥 → 𝑥 =
𝑘

3

𝑘

3

2

+
𝑘

3
− 3 = 0

𝑘2

9
+
𝑘

3
− 3 = 0 → 𝑘2 + 3𝑘 − 27 = 0



∝اگر-35 ,𝛽معادلههایریشه𝑥2 − 4𝑥 − 2 = کهبنویسیددومیدرجهمعادلهباشد0

1هایشریشه

∝
,
1

𝛽
.باشد

:پاسخ

𝑆 =
1

∝
+
1

𝛽
=
∝ +𝛽

∝ 𝛽
=

4

−2
= −2

𝑝 =
1

∝
×
1

𝛽
=

1

∝ 𝛽
=

1

−2

𝑥2 − 𝑠𝑥 + 𝑝 = 0 → 𝑥2 + 2𝑥 −
1

2
= 0



سن.است416آنهاسنمربعاتمجموعوباشدپسرشسنبرابر5پدریسناگر-36

.بیابیدراهریک

:پاسخ

𝑥 = پدر سن , 𝑦 = پسر سن

ቊ
𝑥 = 5𝑦

𝑥2 + 𝑦2 = 416

𝑥2 + 𝑦2 = 5𝑦 2 + 𝑦2 = 416 → 26𝑦2 = 416

𝑦2 = 16 → 𝑦 = ±4 → 𝑦 = 4 شود نمی منفی سن



.کنیدحلرازیرمعادله-37

𝑥4 − 3𝑥 + 2 = 0

:پاسخ

𝑥2 = 𝑎

𝑎2 − 3𝑎 + 2 = 0 → 𝑎 = 1,2

𝑎 = 1 → 𝑥2 = 1 → 𝑥 = ±1

𝑎 = 2 → 𝑥2 = 2 → 𝑥 = ± 2
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https://web.bale.ai/chat?uid=989055435
https://www.aparat.com/SET_IR_OFFICIAL

